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Chapitre 1

Rappels de probabilités

1.1 Espace probabilisé

Définition et propriétés

Lorsque l’on modélise une expérience aléatoire, on ne peut pas en général
définir la probabilité de toutes les parties de l’univers Ω (l’ensemble de toutes
les éventualités possibles) toutes les déterminations du hasard dans l’expérience
considérée). On est obligé de se restreindre à certaines catégories de parties, qui
forment une tribu. Les éléments de la tribu sont les événements de la modélisation :
ce sont les parties pour lesquelles la notion de probabilité aura un sens. Dans ce
cas (Ω,A ) est appelé espace probabilisable et les éléments de A sont appelés
les événements. Les singletons de A (s’ils existent) s’appellent les événements
élémentaires.

R Soit A un événement, et supposons que l’on ne s’intéresse qu’aux
événements qui y sont associés. On modélise alors l’expérience aléatoire
par la tribu, notée σ(A), engendrée par cet événement : c’est la plus petite
(au sens de l’inclusion) tribu qui contient A. Plus précisément,

σ(A) =
⋂

Ai tribu, A⊂Ai

Ai.

■ Exemple 1.1 1. σ(A ) = A .
2. Soit A ∈ A alors σ(A) = { /0,A,A,Ω}.
3. La tribu engendrée par la classe des ouverts de R est B(R) : tribu borélienne.

■

R On peut construire plusieurs tribus sur un ensemble Ω.
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