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Chapitre 1 

Raisonnements 


Dans ce chapitre nous allons rencontrer les différents types de raisonnement 
que l’on peut être amené à utiliser en mathématiques. Dans toutes les 
situations rencontrées, il s’agira d’appliquer une suite de déductions logiques à 
partir d’une assertion, c’est-à-dire une affirmation mathématique et qui peut être 
soit vraie soit fausse, pour prouver la véracité ou non d’une autre assertion. 

 

1.  Le raisonnement direct 
Définition : On appelle raisonnement direct un raisonnement du type « 𝑃𝑃 
implique 𝑄𝑄 » noté 𝑃𝑃 ⟹ 𝑄𝑄. Il s’agit ici de démontrer que si 𝑃𝑃 est vraie alors 𝑄𝑄 
est également vraie. 

Exemple : Montrons que si 𝑚𝑚 et 𝑛𝑛 sont des entiers de parité différente alors 
𝑚𝑚 + 𝑛𝑛 est un entier impair. 

Ici l’assertion 𝑃𝑃 est « 𝑚𝑚 et 𝑛𝑛 sont deux entiers de parité différente » et 
l’assertion 𝑄𝑄 est « 𝑚𝑚 + 𝑛𝑛 est un entier impair ». 

Soient 𝑚𝑚 et 𝑛𝑛 deux entiers de parité différente. Quitte à échanger les rôles de 
𝑚𝑚 et 𝑛𝑛, on peut supposer l’entier 𝑚𝑚 pair et l’entier 𝑛𝑛 impair. Ainsi, il existe des 
entiers 𝑝𝑝 et 𝑞𝑞 tels que 𝑚𝑚 = 2𝑝𝑝 et 𝑛𝑛 = 2𝑞𝑞 + 1. En sommant, on obtient le 
résultat 𝑚𝑚 + 𝑝𝑝 = 2𝑝𝑝 + 2𝑞𝑞 + 1 = 2 𝑝𝑝 + 𝑞𝑞 + 1 qui est donc bien un entier 
impair. 

 

2.  Le raisonnement par contraposée 

Définition : On appelle raisonnement par contraposée un raisonnement 
reposant sur l’équivalence suivante : 

(𝑃𝑃 ⟹ 𝑄𝑄) ⟺  𝑛𝑛𝑜𝑜𝑛𝑛 𝑄𝑄 ⟹ 𝑛𝑛𝑜𝑜𝑛𝑛 𝑃𝑃   

où 𝑃𝑃, 𝑄𝑄 désignent des assertions et 𝑛𝑛𝑜𝑜𝑛𝑛 𝑃𝑃 , 𝑛𝑛𝑜𝑜𝑛𝑛 𝑄𝑄  les négations respectives 
de ces assertions. Il s’agit de montrer que si 𝑛𝑛𝑜𝑜𝑛𝑛 𝑄𝑄  est vraie alors 𝑛𝑛𝑜𝑜𝑛𝑛 𝑃𝑃  est 
également vraie. 
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