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���������������������������� ��� � ������������������������������������� ��
������������� �

� � ��� � � � ��
��������������� 
 �	� �� ������������
���������������������������������������������������������

� � ��� �� � �� �
�
�
�
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�� 6 CHAPITRE 1 

���� Méthodes 

��Différents types de raisonnement 

��Méthode 1.1. Comment montrer une proposition par implication ? 

��� �������� ��� ������� ����� �������� ���� ������������� ��� ������� ���� ������������
������ ��� ������� ����
	� ����������� ��� ����������� ��� ������������� ��� �������������
����������

�� Exercice 1.3 

�������������������������������������� � ��� �� � � ��
������������������������� ����� ���
�����	�������������������������������	�������� ���������	����������� � ��� �� � � ��

����������������������������������������������������������������������� � ��� �� � � ��

��Méthode 1.2. Comment utiliser un contre-exemple ? 

����� �������� ������� ������������ ���� �������� ��� ������� ��� �������� ��� �������� ����
�������������������������

�� Exercices 1.1, 1.2 

�
������������������������������� � �� �� ���������������������������	���������� � �� ��
��������������� �� � ���� �� � � ������������ � �� �� ��������������������� � �� ��

��Méthode 1.3. Comment montrer une proposition par l'absurde ? 

�������������������������������������������������������������������������������������
���������������������������������	�������������������������

�� Exercice 1.4 

���������������������������������������	���������	�������� ��������� � �
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��Méthode 1.4. Comment montrer une proposition par récurrence ? 

�� ���������������������������������
������������������� 
 	�� ����������������������������������������� ��� �
�� �������������������������������� �
 	�� ������������
�� ���������������������������������� � �������������������������� �� ��������� 
 	�� �����
�������������������� 
 	�� �������������������� 
 �	� �� �������������������
�� ������������� 
 	�� ������������������������������������������ ��� �

�� Exercices 1.5, 1.6, 1.8 

�

����������������� � �� � ����������������������������������������������������� �  � �� �� � ��
������������� �� �� �� ��� � ��
�������������������������������������������� 
 	 � � ���� � �� ��
����������������������������� � �� � ��
���������������������������� ��� � ������������������������������������� ��
������������� �

� � ��� � � � ��
��������������� 
 �	� �� ������������
���������������������������������������������������������

� � ��� �� � �� �
�
�
�
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���� Vrai/Faux 

� � Vrai� Faux 

1. � �� � � � �� � � � � � �� � � � �� � � � �� � �� �� ��

2. �� � � � � �� � � �� � � � �� � �� �� ��

3. ���������������������������������������������������� � �� 
 	 �� � �� � �� �� �� ��

4. �������������������������������� ��������� � �� 
 	 
 	� � � � �� � � �� �� �� ��

5. �������������������������������������������� �������������
� �� 
 	 
 	� � � � �� � � � �� � �� ��

6. ����������������������������������������� � � � �� ���� ��� � �� � � � �� �� ��

7. ���������� �� �� � ��������������������� �� ��

8. ������������������������������� �� �� �� �� ��

9. ������������������������������������������� �� �� �� �� ��

10. ��� 
 	�� ������ � � ���� � � ��������� 
 �	� �� ������ �
� � ���� �
� � ��� �� ��
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���� Énoncé des exercices 

� Exercice 1.1.�������������������������������������������
�

� 
 	� � �� �� �� � � �
	� �	 	� �	

� � � � � � �� � � � � � �� ��

�
�������� ���� � ���� � �	�� � �
����� ���� � � � � ���������������������������������������� � �� ��
�

� Exercice 1.2.����������������������������������
	

�� �� � �
�

�� � �
�
�

� � �
�

� ��

1. ��������������������������������������������������������������� � � � �� � � �� � ��
2.���������������������������������������������������������������� � � � �� � � �� � � ��
�
� Exercice 1.3.������������������ � ��� ��� ������� � �� �� ��� � ��
�
� Exercice 1.4.**��������������������������������������������� 	 ������������������ �
��������������������� �������������������������������������������������������������������������

���������� ����� ���� ������ ������� ����� �������� �� ��� �� ���� ��� � � ����� ���� 	 �
�

� �� ��� ����

������������������������������������������������������������������������������������������
1.��������������� 	� �������������������������������������
2.��������������������������� 	 �� �������������������������������������������������������
3. ����������
�
� Exercice 1.5.������������������������������������������������� �� � ��� ��� � � ��

�
� Exercice 1.6.����������������������������� � �	� �	�� �� � �� ������������

������������������������� 	�� �	�� �� � � ��
�
� Exercice 1.7.**���������������������������������������������������������������������������
������������������������� ������������������������������������

	� � � � �� � � � � � �� � � � � � � �� � �� � � � �� ��
1.�����������������������������������
 a) ��������������������������������������������������������������������������������� ���� ��
 b)�������������������������������������������������������������� ���� ���������������������
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���� Vrai/Faux 

� � Vrai� Faux 

1. � �� � � � �� � � � � � �� � � � �� � � � �� � �� �� ��

2. �� � � � � �� � � �� � � � �� � �� �� ��

3. ���������������������������������������������������� � �� 
 	 �� � �� � �� �� �� ��

4. �������������������������������� ��������� � �� 
 	 
 	� � � � �� � � �� �� �� ��

5. �������������������������������������������� �������������
� �� 
 	 
 	� � � � �� � � � �� � �� ��

6. ����������������������������������������� � � � �� ���� ��� � �� � � � �� �� ��

7. ���������� �� �� � ��������������������� �� ��

8. ������������������������������� �� �� �� �� ��

9. ������������������������������������������� �� �� �� �� ��

10. ��� 
 	�� ������ � � ���� � � ��������� 
 �	� �� ������ �
� � ���� �
� � ��� �� ��
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���� Énoncé des exercices 

� Exercice 1.1.�������������������������������������������
�

� 
 	� � �� �� �� � � �
	� �	 	� �	

� � � � � � �� � � � � � �� ��

�
�������� ���� � ���� � �	�� � �
����� ���� � � � � ���������������������������������������� � �� ��
�

� Exercice 1.2.����������������������������������
	

�� �� � �
�

�� � �
�
�

� � �
�

� ��

1. ��������������������������������������������������������������� � � � �� � � �� � ��
2.���������������������������������������������������������������� � � � �� � � �� � � ��
�
� Exercice 1.3.������������������ � ��� ��� ������� � �� �� ��� � ��
�
� Exercice 1.4.**��������������������������������������������� 	 ������������������ �
��������������������� �������������������������������������������������������������������������

���������� ����� ���� ������ ������� ����� �������� �� ��� �� ���� ��� � � ����� ���� 	 �
�

� �� ��� ����

������������������������������������������������������������������������������������������
1.��������������� 	� �������������������������������������
2.��������������������������� 	 �� �������������������������������������������������������
3. ����������
�
� Exercice 1.5.������������������������������������������������� �� � ��� ��� � � ��

�
� Exercice 1.6.����������������������������� � �	� �	�� �� � �� ������������

������������������������� 	�� �	�� �� � � ��
�
� Exercice 1.7.**���������������������������������������������������������������������������
������������������������� ������������������������������������

	� � � � �� � � � � � �� � � � � � � �� � �� � � � �� ��
1.�����������������������������������
 a) ��������������������������������������������������������������������������������� ���� ��
 b)�������������������������������������������������������������� ���� ���������������������
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 c)���� �������� �� �� ���������� ���� ��������� �������� ������� ������������ ��� 
 	� � � ����� �����
���� � ��

2. ������������������������������������
�

� Exercice 1.8.*���������������� ��������� � �� ��
�� ������������� �

�
�

� � ���������� ������������

����������� � �
�

�
�

��
�� �
�
����������������

��� �� �
�
��� � ���� � � ��� � � � �

��Pour vous aider à démarrer 

������������������������������ � � � ������������������������������������������������
����������������������
����������������������� � ��� ��� ����� � ��� � ��
��������������������������������������������������� �� ������������������������������
����������������������� � ������������������������������� �� ����������������
���������������������������������������������
������������������������������������������� �� �� � ��
����������������������������� �� � ���� ���� � �
������������������������������������������������������������������������������������
��������� ��������� ��� �������� ���� ��� ���������� ��������� ��� ���� ������������� ���� ���
���������������������������������������
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���� Corrigé des vrai/faux 

1. 2. 3. 4. 5. 6. 7. 8. 9. 10. 

�� �� �� �� �� �� �� �� �� ��
�
1. ��������������������� ��� � ��� ���� � ��
�
2. 
���	��������� �� � � � �� � �� � �� ������������������	�	�������������������� �� � ��
�	���������� ������	� �� �� ��������������������	��� ��������� �� � ��������	���������	�� ��������

�� � ����	����	������	���� � �� �� � �� �� ��������������������
�
3. ��������������	����	������������	����	�	��������	������� � � � �� � �� � �� ��
��	��������������	����	�	��������	�������	���� � � � �� � �� � �� ��

��� ��������� ��� ��	����	� ���� ����� �� ���� ����� ����� ���� ���� ��� ������ ���� �� ���� �� �� 	����� ���� ���
��	����	�	������
�
4. �����	����	���� ��	�������� ����� � � �� � �� �� �������� � � � �� �� �� � � � � �� � � � � ��
�
5. �����	����	���� ��	�������� ����� � �� � �� �� �������� � �� � �� � � ��
�	�����	���� � �� �� � � � �� � � � �
�
6. ���� ����� ��������� ��� �������� �����	�� ����� ���� ��	��� ��� �� ��� ���	� ����� ���� ��� �������� �����
���� ��	����������	�	���������	�������������	�����	�������������������������	�����
�
7. �� ������	� �� �� � ���������������	���� � �� � ���� � �� � � � ����	���	���	�����	���������	����
�����������������������
�

8.�������	����	�� �
�

� � ���	��� � �
�

� � �������������������� �� �� ��

�
9. �	�������������� �� ����������������	���� ���������� �������������� ������������	��	 ���������	��
��� �����������
�
10.� � ��� � ���� ��� ����������	� � � � ���� � � ��� ������ � ��� �� � ���� ��� ����������	� � � �

�
� � � ���� �

� � � ���
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