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Avant-propos

Chéres lectrices, chers lecteurs,

C’est avec une grande fierté que je vous propose ce recueil des annales des
épreuves de microéconomie des concours de ’Ecole normale supérieure Paris-Saclay
(ex-Cachan) et de PTEDHEC. Congu pour accompagner les préparationnaires dans
leur quéte d’excellence académique, cet ouvrage se veut un outil indispensable pour
tous ceux qui désirent se préparer de maniére rigoureuse et compléte en microéco-
nomie.

Ce livre rassemble I’ensemble des sujets de 2013 & 2025. Chaque correction est
accompagnée d’explications détaillées et, le plus souvent possible, d’illustrations
graphiques ou d’applications numériques visant & aiguiser vos compétences en ré-
solution de problémes et en pensée analytique.

J'espére que ce livre sera une aide précieuse tout au long de votre préparation et
qu’il vous aidera & réaliser vos ambitions.

Puisse votre parcours étre couronné de succes et de découvertes enrichissantes.

Bon courage & toutes et & tous pour votre préparation,

Bosco Menard
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Sujet 2013

On étudie ’arbitrage travail-loisir d’un individu. Cet individu partage son temps
disponible total T' entre travail [ et loisir [g. Le temps consacré au travail génére un
revenu wl; (o w représente le taux de salaire) qui permet & 'individu de consom-
mer le bien de consommation z. On note px la dépense de consommation (o p est
évidemment le prix du bien de consommation). La fonction d’utilité du consom-
mateur, u(z,ly), traduit le fait que le bien-étre de ce dernier dépend de son niveau
de consommation x et de son loisir Iy (x > 0, Iy > 0).

1. Ecrivez la contrainte budgétaire du consommateur en y faisant apparaitre les
consommations de bien et de loisir (x et ).

2. On suppose, dans un premier temps, que la fonction d’utilité du consomma-
teur, de type exponentielle négative, s’écrit de la fagon suivante :

u(zx,lp) = —e—ax—blo

oua>0etb>0.
(a) Le fait que cette utilité soit négative vous parait-il problématique ? Jus-
tifiez précisément votre réponse.

(b) Une courbe d’indifférence de ce consommateur dans le plan (z,ly) se
définit comme suit :

u(z,ly) = —e~ 2@ bl = |

i. Quelles sont les conditions qui doivent étre satisfaites par le para-
métre K pour garantir la vraisemblance économique ?
ii. Représentez une courbe d’indifférence dans le plan (x,lp).
iii. Donnez l'expression du taux marginal de substitution entre les 2
biens.



iv. Quelle propriété caractérise les biens x et [y ?

(c) Représentez, sur le méme graphique, la contrainte budgétaire du consom-
mateur. A votre avis, quels types de solution devraient émerger 7

(d) Résolvez le probléme du consommateur et décrivez son comportement
de demande en bien de consommation et en loisir, ainsi que son com-
portement d’offre de travail, en fonction du rapport de prix en vigueur.

3. La fonction d’utilité du consommateur s’écrit désormais de la fagon suivante :
u(z,ly) = —e~ 9 — e avec a > 0, b > 0.

(a) Reésolvez le probléme du consommateur (solution intérieure seule-
ment) et calculez les fonctions de demande en consommation et loisir,
z(p,w, T) et lo(p,w, T), ainsi que la fonction d’offre de travail I; (p, w, T).

(b) Selon ce modéle, comment évolue l'offre de travail en cas d’inflation (i.e.
lorsque le prix & la consommation p augmente) ? Comment interprétez-
vous ce résultat ? (aide : vous supposerez p relativement grand afin d’ob-
tenir une conclusion tranchée)

(c) Que se passe-t-il si le prix & la consommation p et le taux de salaire w
évoluent pareillement 7

(d) Quel sens économique donnez-vous aux parameétres a et b?

(e) Comment I'individu ajuste-t-il sa demande de loisir lorsque le paramétre
a augmente ?

4. On quitte provisoirement le cadre de ’arbitrage travail-loisir et ’on suppose
que l'individu vit durant 1 ou 2 périodes. Pour simplifier, on néglige toute
actualisation (autrement dit, on suppose que l'individu est indifférent entre
recevoir 1 euro aujourd’hui ou demain) et 1’on suppose que les prix, p et
w, sont stables. En période 1, 'individu travaille et pergoit un revenu yj.
Cependant, il n’est pas certain d’atteindre la 2nde période : sa probabilité de
survie en période 2 est égale & ¢ (0 < ¢ < 1). En 2nde période, l'individu est a
la retraite et ne travaille pas. Il doit donc financer sa consommation de 2nde
période & I’aide du revenu percgu en lére période. Pour réaliser cet objectif, on
suppose que I’Etat a mis en place un systéme obligatoire de retraite de type
rente viagére : les individus cotisent en lére période et les sommes prélevées
durant, cette période sont entiérement redistribuées aux survivants en 2nde
période. On note C' le montant de cotisation versé; cette cotisation donne
droit au versement d’un revenu y, a l'individu.

(a) On suppose que le systéme de retraite est équilibré : les cotisations
prélevées sont intégralement redistribuées ; les cotits de transactions sont
négligeables. Sachant qu'un individu qui survit en 2nde période, paie C
en lére période afin d’obtenir en échange un revenu y, en 2nde période,
quelle relation lie C' et yo ?



(b) En déduire les contraintes budgétaires de lére période et de 2nde pé-
riode. Ne pas omettre le fait que le revenu de 1ére période, y;, se partage
entre consommation et cotisation.

(c) On suppose que U'individu évalue son bien-étre & partir de sa fonction
d’utilité u(.), supposée strictement concave (u'(.) > 0, v”(.) < 0). Le
bien-étre de chaque période est caractérisé par une utilité w(z;) mais
I'individu tient compte du fait que la 2nde période présente une pro-
babilité ¢ de survenir. Sur I’ensemble des 2 périodes, le bien-étre de
I'individu s’exprime donc par son espérance d’utilité : u(x1) + qu(zs).

i. Montrez que le probléme de l'individu consiste & maximiser son
espérance d’utilité en fonction de x; et x5, sous une contrainte &
préciser.

ii. Résolvez ce probléme. En déduire les expressions de C', x1, z2 et yo
en fonction de y;.

iii. Comment évolue la cotisation C lorsque la probabilité de survie aug-
mente ? Corrélativement, comment évoluent les niveaux de consom-
mation x; et x9?

iv. Ce modéle de systéme de retraite effectue une redistribution en fa-
veur des survivants. Est-ce une caractéristique présente dans tous
les systémes de retraite que vous connaissez ?

v. En quoi ce modéle apporte-t-il un éclairage quant & 1’évolution de
notre systéme de retraite 7 Argumentez précisément.

5. On généralise maintenant le contexte de la question 4) afin d’y intégrer la
question de l'arbitrage travail-loisir. En lére période, 'individu partage son
temps total T entre loisir [y et travail ;. Ce travail génére un revenu y; = wly,
qui lui permet de financer sa consommation courante (pxi), ainsi que la coti-
sation de retraite C'. En 2nde période, I'individu a une probabilité de survie
q (0 < g < 1) et le systéme de retraite lui garantit, le cas échéant, un revenu
y2 selon exactement le méme principe que dans la question 4). Ce revenu
y2 lui permet d’effectuer sa dépense de consommation (pzs). Comme précé-
demment, le bien-étre de I'individu s’exprime par son espérance d’utilité :
u(z1,lo) + qu(ze, T), qu'il maximise en choisissant ses niveaux de consomma-
tion de 1lére et 2nde période, x1 et s, ainsi que son niveau de loisir de 1ére
période. On notera qu’en 2nde période individu est a la retraite et consacre
la totalité de son temps T" au loisir. On suppose que la fonction d’utilité pré-
sente les mémes caractéristiques que dans la question 3). Ainsi, ’espérance
d’utilité prend la forme suivante :

U((El,lo) + qu(acg,T) — _emT1 _ efblo + q[iefazz _ ebe].



(a)

(b)

Montrez que le probléme de I'individu consiste & maximiser cette espé-
rance d’utilité en fonction de z1, x5 et [y sous une contrainte & préciser.

Déterminez les fonctions de demande de consommation pour chaque
période, et pour la 1ére période, la fonction d’offre de travail ainsi que
la fonction de demande de loisir (on se place évidemment dans le cas de
solutions intérieures).

En déduire la cotisation de retraite C' payée en 1ére période.

Quel est I'impact d’'un accroissement de la probabilité de survie ¢ sur
Ioffre de travail 7

Quel enseignement tirez-vous de ce dernier résultat ? Vous parait-il in-
tuitif 7 Est-il conforme & 1’évolution généralement observée en ce qui
concerne les systémes de retraite ?



Corrigé 2013

1. La contrainte budgétaire est :

2.

(T —lp)w =px

(a) Une utilité négative n’est pas un probléme en soi. Il est admis depuis les
travaux de Pareto que les fonctions d’utilité sont ordinales et non pas
cardinales. Ainsi, le niveau d’utilité en absolu ne représente rien. On ne
peut que comparer des niveaux d’utilité différents, sans interpréter la
valeur absolue de I’écart.

(b) La fonction d’utilité s’écrit :
u(z,ly) = —e 9@ 00 = |

i. Pour garantir la vraisemblance économique, il faut que = > 0. Pour
représenter la courbe d’indifférence, on isole [y :

_ e—ax—blg - K
& —ax —blp =In(—K)
o l— ln(—[ii—l— ax

Pour que ce logarithme existe, on doit avoir K < 0.

—In(-K) — az

& = b

Dans la mesure ot a et b sont positifs, ce montant pourra étre positif
si et seulement si :

—In(-K)>0
< In(—-K)<0
& —K<I1
& K> -1

La condition de vraisemblance sur K est donc :

-1<K<0



ii. Représentation graphique :

lo

—In(—K)

0 —In(—K)

iii. Le taux marginal de substitution se calcule ainsi :

8U(5€,lo)

78.% B aefamfblo 7 g

U (x,ly)  be—ae—blo _ }
dly

iv. Le taux marginal de substitution est constant. Les biens x et [ sont
donc parfaitement substituables.

(c) On peut imaginer trois types de situations, que ’on étudiera successive-
ment.
La représentation de la contrainte budgétaire dans le plan (z,ly) sera :

(T —lp)w =px
& lhw=Tw—px

=4 lQZT—B.ﬁ
w

T est 'ordonnée & l'origine, et Py, pente de la droite.
w



Situation 1 : la pente de la contrainte budgétaire est plus forte que
celle de la courbe d’indifférence. L’équilibre se fera donc dans le coin
gauche de la contrainte budgétaire, aux coordonnées (0,7).

Situation 2 : la pente de la contrainte budgétaire est plus faible que

celle de la courbe d’indifférence. L’équilibre se fera donc dans le coin

. : e e
droit de la contrainte budgétaire, aux coordonnées (—,0).




Situation 3 :la pente de la contrainte budgétaire est strictement égale
a celle de la courbe d’indifférence. L’équilibre se fera sur n’importe quel
point de la contrainte budgétaire.

(d) Analytiquement :

a
Situation 1. Si P > —, alors :

w b

z*(p,w, T)=0cet I{(p,w,T)=T

a
Situation 2. Si P < —, alors :

T
z*(p,w,T) = L2 et I5(p,w, T)=0
p

Situation 3. Si P g, alors :
w b

2 (p,w, T) = (T — m% et 13(p,w, T) € 0,T]



3. La fonction d’utilité s’écrit désormais :
u(z,ly) = —e™ 9% — ¢~ bl

(a) Le programme de 'agent est :

Max{z,lo} u(.’I,"lo) = —e—aT _ e_blU
sC. (T - ZO)U} = px

Le lagrangien associé est :

L(x,1p,\) = —e™ % — et L X(T — lp)w — px]

AL (x, 1o, \) b

1 b
=0 ae ™ =M\p r=—lp——1In x»
oc( 2%, ) = W 1
0 _
—— 22 = (0 & be b = )\ = x4+ =
Ol be v lo bJj + b In aw
(1)
OL(x, 1y, N)

B\ =0& (T —lp)w=px

b
awT + pln (;j})
lS(p,w,T) =

o aw + pb

bwT — wln (bp)
. aw
7w, T) = aw + pb




On a aussi :
5pyw,T)=T—=1(p,w,T)

awT 4+ pln (bp)
aw

=T —

aw + pb
b
awT—l—pr—awT—pln( p)
B aw
N aw + pb
b
bpT — pln <p)
B aw
B aw + pb

(b) Maintenant que nous avons l’expression de la fonction d’offre de travail
i (p, w, T), nous pouvons étudier son comportement en fonction de p.

b b
prpln<p> len< p)
. aw aw
ll (p,w7T) = =

aw + pb o Ly




Le dénominateur étant ici toujours positif, le signe de la dérivée dépen-
dra du signe du numérateur.

b
— Pour p trés petit, —pb — aw <1 —0I'+1n (p)) > 0 du fait de la
aw

fonction logarithme qui tend vers moins I’infini.

b
— pour p trés grand, —pb — aw (1 —bT +1n (;;)) < 0 du fait de

—pb qui tend vers moins 'infini.

Ainsi, la fonction est croissante puis décroissante. Il existe donc un seuil
a partir duquel I'inflation fait décroitre 'offre de travail.

(c) On voit bien dans I’expression :

que la valeur de /3 (p,w,T) ne change pas si w et p augmentent dans
les mémes proportions. Ainsi, si I'inflation concerne a la fois les biens
de consommations et les salaires (c’est-a-dire si ’ensemble des prix, y
compris ceux du travail, augmentent), alors ’agent ne change rien & son
comportement. Encore dit autrement, I’agent n’est pas soumis a l'illu-
sion monétaire : le montant en absolu des prix n’importe pas, seuls les
prix relatifs comptent.

(d) a et b sont les taux de préférences respectifs pour la consommation et
pour le loisir. Ils permettent de représenter différents types de préfé-
rences des agents. Plus a sera élevé comparativement & b, et plus I'agent
préférera la consommation au loisir.

Rappelons encore que seules les préférences relatives comptent. Ce qui
importe n’est pas la valeur absolue de a ou de b, mais la comparaison
entre a et b.



(e) La demande de loisir est la suivante :

b
awT + pln (p>
aw

I5(p,w,T) = o T b

_P - v
ol (p, w, T) (wT a) (aw + pb) w(awT+p1n (aw))

Oa (aw + pb)?
p*b bp
aw?T — pw + wTpb — *— — aw?T — wpln ()
_ a aw
N (aw + pb)?
b b
w(Thb—1) — P2 (p>
_ a aw
7 (aw + pb)?

Le signe de la dérivée dépend du signe du numérateur, donc de :

w(Th—1) =2 _ (b”>

a aw

On peut constater que :

et que :

Tl existe donc un seuil de a, impossible & déterminer analytiquement, &
partir duquel la dérivée de [ devient positive.

4. On s’intéresse désormais au financement d’un systéme de retraite.

(a) La relation est :
C =qy>
Si cette équation n’est pas intuitive, on peut imaginer une population

composée de N individus qui cotisent tous. La somme des cotisations est
donc NC'. Seule une proportion ¢ de cette population vivra la deuxiéme



période et bénéficiera donc d’un revenu ys. Les sommes redistribuées
sont donc égales & ¢Nys. On a donc :

NC = qNy>

En simplifiant par N, on retrouve la relation initiale.

(b) En nommant z; et 23 les consommations respectives durant les périodes
1 et 2, la contrainte en premiére période est :

y1 =z1p+C
=T1p + qY2
La contrainte de deuxiéme période est, :
Y2 = X2p
(c) Le bien-étre de 'individu s’exprime désormais par son espérance d’uti-
lité :
u(z1) + qu(z2)

i. Le programme du consommateur est désormais :

Maz u(z1) + qu(ze)

= +
L= b A sc. y1 = T1p + qrap

Maz u(zy) + qu(zs)
“1
Y2 = T2p

SC.

ii. Le lagrangien associé est :

L(z1,12,\) = u(x1) + qu(z2) + A[y1 — 21p — qrap]

OL(x1, 22, \
DL iy 1

=u'(21) =u'(x2) (1)
aﬁ%;@J)ZO@qU@ﬁ=Aw
T2
5‘£(x1,x2,)\)
o\

La fonction u étant strictement concave, u'(x1) = u/(z2) implique
nécessairement x; = x5, d’ou :

Y1 = T1p + qx1p
1)— (2) <
)= ) {y1x2p+qx2p

o= Y1

=
p(1+¢q

ol A
p(1+q)

=0& y1 = x1p + qrop (2)



iii.

iv.

De plus :

Y1
Tap=Y2 <& Y2 =
(1+q)
Et enfin :
qy1
C = qy2 =
(1+q)
On vérifie la dérivée de C' par rapport a q :
¢ _wnltd—ap __mn 4
dq (1+4q)? (1+4q)?

La dérivée est toujours positive : la cotisation augmente lorsque la
probabilité de survie augmente. C’est trés intuitif : plus il est sir
que la deuxiéme période sera vécue, plus il est adéquat de cotiser
pour garantir sa consommation en deuxiéme période.

Pour les consommations x1 et zo (qui sont égales), la dérivée est :

O0z1 Y1

— =——-=<0
dq p(1+q)?

La dérivée est négative : x1 et xo diminuent lorsque la probabilité

de survie augmente. Interprétation :

— Pour zq, 'interprétation est simple : si la probabilité de survie
augmente, l'individu doit augmenter sa cotisation, ce qui réduit
d’autant le montant disponible pour sa consommation en pre-
miére période.

— Pour x5, cela est moins intuitif. Pourquoi, malgré des cotisations
en hausse, la consommation en deuxiéme période baisse-t-elle 7
Parce que le fait que probabilité de survie augmente implique
que plus d’individus devront se partager la somme des cotisa-
tions disponibles. Dit autrement, la consommation globale en
seconde période augmente, mais la consommation individuelle
diminue.

Non, tous les systémes de retraite n’effectuent pas une redistribu-
tion en faveur des survivants. Le systéme de retraite en France est
un systéme de retraite par répartition, qui fonctionne sur le modéle
décrit ici. En revanche, d’autres systémes sont basés sur la capita-
lisation, ot chacun accumule des droits en fonction de ses propres
cotisations, sans redistribution vers les survivants. En cas de déces,
le capital accumulé ne sert pas a financer le systéme de retraite,
mais est transmis aux héritiers du défunt.



v. L’augmentation de la probabilité de survie, qui a le méme effet que
I’allongement de la durée de la vie, nécessite indubitablement un
financement plus important de ce genre de systéme de retraite.

D’un point de vue purement comptable, si le systéme doit néces-

sairement s’autofinancer (ce qui n’est pas une obligation en soi :

d’autres sources de financement sont possibles), trois solutions existent :

— la hausse des cotisations prélevées,

— la baisse des pensions versées,

— Tlallongement de la durée de la période de travail (qui diminue
mécaniquement la durée de la retraite).

5. La fonction d’utilité est désormais :
u(l’l,lo) + qu(xg,T) B efblo +q [7efaw2 _ ebe}
(a) Le programme du consommateur est désormais :

Max g, 2,10y w(x1,l0) + qu(z2, T)

wly =x1p+ C
Yo = T2p

ScC.
C = qye
L=T-1

o Mav(e, oy 1y — €70 —e7o 4 g [—em2 — 7]
sc. w(T =lo) = z1p + qrop

(b) Le lagrangien associé est :

L(z1,22,10,A) = —e7" — et 4 g [—em®> — 7T 4 Aw(T — lo) — z1p — qx2p)]

3£($1, ZTo, lo, /\)

0xq =0 & ae ™ =X (1)
lo, A
%ﬁ;o’) =0 & qgae~9% = \gp 2)
W =0 & be o= )w (3)
0
OL (w1, 2,10, A
% 0 o wT-l)=wp+arp  (4)
@, e p
(2) qae~ 2 qp

:> e—aw1 — e—aa:g

1 — T2 (5)

4



@7 e T w
ae” "z p
= be—blo w
i —ary bie—blo
aw
= —azry=1In <bp> — bly
aw
b 1 b
= To = *ZO ——In <p) (6)
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La demande de loisir est :
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D’aprés (5), les fonctions de consommation sont identiques. Elles sont
égales a :

(M= ®) = ol —w] (xz + éln (25;)) — p(1 + q)s

aw w b
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Pour l'offre de travail, on sait que :

r1p(1 +q)
w

wly = z1p+qrop & L=
En injectant (9), on obtient :

bT —In i
p(1+4q) aw
= w
w bp(1+ q) + aw

b — In (bp)
aw

bp(1+ q) + aw

N

& h=p(l+q)

(c) On se souvient que C' = qya et que yo = xop, d’our :

bT — In <bp)
aw

= C:
C=qrp & qubp(1+q)+aw
bp q
= T-n(=-))—4>F
e ¢ pw<b n(aw>)bp(1+q)+aw

(d) On cherche la dérivée de I; par rapport a g.

aw

Ly (bT ~In ( bp )) br(l :;pq(i C;t)v; Z()l2 +4)

dq
bp aw
p(bT1n<)> 5 >0
aw/ /) (bp(1+q) + aw)

(e) L’augmentation de la probabilité de survie (encore une fois équivalente
a ’augmentation de la durée de la vie) ameéne les individus, en moyenne,
a travailler plus longtemps.







Sujet 2014

© Partie 1

Une économie est, composée de deux agents notés A et B dont les préférences
sont identiques et représentées par la fonction d’utilité suivante :

avec i = A, B.
Leurs dotations initiales en biens 1 et 2 sont respectivement w? = (100,0) et

wB =

(100, 200). Le prix du bien 1 est noté p; et celui du bien 2 noté py. Le bien

1 est pris comme numéraire : p; = 1. On note y* et yZ les revenus respectifs des
agents A et B.

1.
2.

Calculez 1’équilibre général concurrentiel.

Caractérisez I’ensemble des optima de Pareto au moyen d'un programme
d’optimisation approprié. Représentez graphiquement cet ensemble.

L’Etat juge le précédent équilibre trop inégalitaire. Il décide de mettre en
place une politique fiscale telle que le consommateur A obtienne I’allocation
(80,80). Commentez.

L’Etat décide de mettre en place une TVA sociale sur le bien 2 dont le taux
est noté ¢(> 0) et de redistribuer les recettes fiscales a I’agent A. Calculez cet
équilibre sachant que les agents considérent la redistribution fiscale comme
une donnée. Interprétez.

L’allocation (80, 80) peut-elle étre atteinte avec cette TVA 7 Commentez votre
réponse.

Y a-t-il un autre moyen de réaliser cette allocation ? Lequel ? Interprétez.



© Partie 2

A la suite d’un typhon, les deux consommateurs ne possédent plus de dotations
initiales. Ils sont obligés de travailler et tirent de leur environnement naturel le
bien 1. Leurs dotations initiales sont respectivement wi' = 400 et wf = 800. 1l
existe une entreprise qui produit le bien 2 & partir du bien 1 qui est intégré dans
le processus de production.

La technologie de production s’énonce X, = 2v/k avec k la quantité de facteurs de
production utilisés.
Les préférences des consommateurs sont les suivantes :

U'(x},25) = a} - 25

avec ¢ = A, B. Le consommateur A posséde 50% de la firme et le consommateur
B 50%. Leurs revenus sont, constitués par la vente d’une partie de leurs dotations
initiales qui servent de facteurs de production (notées respectivement k4 et k%)
et des dividendes percus, proportionnellement aux parts sociales qu’ils détiennent.
Comme précédemment, les prix des biens 1 et 2 sont respectivement notés p; et
p2. De méme, le bien 1 fait office de numéraire et ya et yp représentent les revenus
respectifs des agents A et B. Le profit de I’entreprise sera noté .

1. Calculez I’équilibre général concurrentiel. Vous prendrez soin d’identifier pré-
cisément les valeurs de toutes les offres et demandes, du prix po, ainsi que
celles du profit et des revenus.

2. I’Etat désirerait égaliser les niveaux de bien-étre des deux consommateurs.
Pour cela, il décide de mettre en place une taxation des profits destinée a
subventionner le consommateur A.

Une telle démarche est-elle compatible avec un optimum de Pareto?
Justifiez.

— IL’Etat peut-il réaliser son objectif ? Démontrez.

3. L’agent B posséde des compétences de dirigeant d’entreprise. Ses capacités de
gestion sont réelles et permettent d’organiser la production plus efficacement.
La fonction de production se réécrit :

XQ = 2@\/E
avec « a » apport de compétences managériales de l'agent B (a > 1).

Identifiez I’équilibre général de concurrence qui en résulte.

4. Diriger une entreprise est cotteux pour I'agent B. La fonction d’utilité de
I’agent B s’énonce :

UB(xf,xf):xf~xfflna



Le salaire de 'agent B dirigeant de I’entreprise est composé d’'un fixe et d’un
intéressement aux profits de I’entreprise. Son salaire est noté S et s’énonce

S=F+0r

avec 0 < 6 < 1. Les deux agents se répartissent, a parts égales, le profit
résiduel.

Calculez le niveau optimal de compétences managériales de ’agent B réalisé
pour ce salaire.

. L’agent A s’émeut de cette rémunération en déclarant que 'agent B est trop
payé ce qui réduit ses dividendes. Montrez qu’il existe un salaire S qui aug-
mente le profit net de la firme 2. Commentez la politique de rémunération
des chefs d’entreprise.



© Partie 3

On suppose désormais que chaque consommateur détient une entreprise qui
prend part & la production de bien 2 & partir du bien 1. Les fonctions de production
de ces firmes sont identiques et s’écrivent comme suit :

i = A, B, ot X} représente la production de bien 2 par la firme détenue par le
consommateur 7, et k%, la quantité de bien 1 utilisée par cette méme firme.

On conserve les mémes hypothéses que précédemment (Partie B) quant aux fonc-
tions d’utilité : U?(z%, %) = o8 * 24 avec i = A, B, ainsi que les mémes dotations
initiales ot wi = 400, w’ = 800. Le consommateur A posséde 100% de la firme
A et le consommateur B 100% de la firme B. Leurs revenus résultent de la vente
d’une partie de leurs dotations initiales qui servent de facteurs de production (no-
tées respectivement k“ et kP) et des dividendes percus, proportionnellement aux
parts sociales qu’ils détiennent. Comme précédemment, les prix des biens 1 et 2
sont respectivement notés p; et po. De méme, le bien 1 fait office de numéraire et y 4
et yp représentent les revenus respectifs des agents A et B. Le profit de ’entreprise
des entreprises par chaque firme.

1. Caractérisez ’équilibre général de concurrence qui en résulte.

2. Comparez avec les résultats de la question 1) de la partie B. Calculez le gain
ou la perte de bien-étre qui en résulte. Quels enseignements économiques en
retirez-vous ?

3. On suppose maintenant que chaque firme prend conscience de son pouvoir
de marché et qu’'un marché de duopole & la Cournot s’établit pour le bien 2.
Sur ce marché, 'offre correspond & la somme des productions émanant des
firmes A et B : Xy = X4 + XB.

Procédez a ’étude de I’équilibre général (pour vous simplifier la tache,
vous supposerez que les valeurs d’équilibre sont les mémes pour les 2
firmes).

— Un tel équilibre vous parait-il réaliste ? Existe-t-il 7

— Le cas échéant, caractérisez cet équilibre et les gains ou pertes de bien-
étre qui en résultent pour les consommateurs.

4. Quels enseignements et quelles réflexions en retirez-vous ?



& Partie 1

Corrigé 2014

1. Le programme du consommateur 4 s’écrit ainsi :

{ Mazx Uz, x5) = \/2ih

sc. y' = xip1 + T5p2

Le lagrangien associé est :

Lz, ah, A) = \/xiah + Ay’ — 2ipy — 2hps]

OL(x}, b, \)
oz}
OL(x}, b, \)
oz}

OL(],75,A)

oA

3@ o { v

A T’équilibre, la demande du bien 1 est égale a I'offre du bien 1 :

3

t o 0

—0 e 122 (@) = wpy

&y =aip+ahpe

— |
\_/O

= xip1 = THpe

—~
[\)
~—

b= 333]91 + 961101
= whp2 + T5Hp2

g

Y

‘Ti* yiapl =
&= ! ( ) 2p1

7
Ié*(yi,pQ) =

2p2

Demande de bien 1 = Offre de bien 1

e

A B

Y Y 1004100

2p1  2py

1 1
00py , 100p) +200p _ o
2p1 2p1

100p1 + 100p; + 200p2 = 400p,
200ps = 200py
pb1 = D2

=0 & 1/2(a})(eh) 7 = dpy



La loi de Walras affirme que 1’équilibre du deuxiéme marché est assuré. On
peut néanmoins le vérifier :

Demande de bien 2 = Offre de bien 2

o 42l =wi 4wl
A B
e 1Y — 04200
2p2  2po
100 100 200
o D1 L p1 +200p2 _ 200
2ps 2po
& 100p; + 100p; + 200ps = 400ps
& 200p; = 200p,
< p1=Dp2
Ainsi :
pr=1 p2=1
i =50 x4 = 50
B =150 B =150

2. L’ensemble des optima de Pareto forme la courbe des contrats. Celle-ci réunit
tous les points ou 'égalité des TMS est respectée :

TMSA =TMSP =

oU” joxt  OUP |9xP

A B
LTy _ Ty
(:)zA_wB
1 1

Les conditions de saturation sont :

{

o + 2P = wi +wf & 2P =200 — 24

oy + 2P = wd +wl & 28 =200 - 24

x5 200 — x3

(6) = (5) & 3

200 -zt

& 14(200 — z7t) = (200 — )z

& (200 — 2t + z2') = 20027

o o) =af

oUA/dxs  OUB /025

A

A

A
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